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ΘΕΜΑ 1ο 

Να βρεθεί ο ακέραιος αριθµός α , ώστε να ισχύει :  
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ΛΥΣΗ 

Επειδή:  
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η δοσµένη σχέση είναι ισοδύναµη µε την : 
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, εποµένως και µε την  : 186 � 4 ⋅ α � 189 .  

Άρα    4 ⋅ α 
 187  ή   4 ⋅ α 
 188  

Από τις δυο αυτές εξισώσεις µόνο η δεύτερη έχει ακέραια λύση την   α 
 47 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 2ο 

Κατά τη διάρκεια του ίδιου µήνα , τρεις Κυριακές αντιστοιχούν σε άρτια 

ηµεροµηνία. Στις 20 αυτού του µήνα , ποια µέρα θα είναι ; 

ΛΥΣΗ 

  Για να αντιστοιχούν οι τρεις Κυριακές οπουδήποτε µήνα σε άρτια ηµεροµηνία, 

πρέπει την 1η  Κυριακή  να έχουµε ηµεροµηνία 2 , την 3η Κυριακή 16 (16=2+7+7) και 

την 5η Κυριακή 30 (30=16+7+7). Τη 2η και την 4η Κυριακή θα έχουµε ηµεροµηνία 9 

και 23 αντίστοιχα. ∆ηλαδή περιττή ηµεροµηνία. 

 Αν την 1η  Κυριακή του µήνα έχουµε ηµεροµηνία 4 (άρτιος), τότε την 2η 

Κυριακή θα έχουµε 11 (περιττός), την 3η Κυριακή θα έχουµε 18 (άρτιος), την 4η 

Κυριακή θα έχουµε 25 (περιττός) και την 5η Κυριακή θα έχουµε 25+7=32 . Άτοπο. 

 Στο ίδιο συµπέρασµα (άτοπο) θα καταλήξουµε αν την 1η Κυριακή του µήνα 

έχουµε οποιαδήποτε άλλη άρτια ηµεροµηνία. 

 Έτσι οδηγούµαστε στο  συµπέρασµα ότι στις 20 αυτού του µήνα είναι µεταξύ 

της 3ης και 4ης  Κυριακής , ηµέρα Πέµπτη.   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Κ ∆ Τ Τ Π Π Σ 

4 5 6 7 8 9 10 

11 12 13 14 15 16 17 

18 19 20 21 22 23 24 

25 26 27 28 29 30 31 

32       

Κ ∆ Τ Τ Π Π Σ 

2 3 4 5 6 7 8 

9 10 11 12 13 14 15 

16 17 18 19 20 21 22 

23 24 25 26 27 28 29 

30 31      



ΘΕΜΑ 3ο 

Ο αριθµός k 
 201020102010⋅⋅⋅2010  έχει δηµιουργηθεί επαναλαµβάνοντας 

2011 φορές τον αριθµό 2010.  

α)   Να εξετάσετε αν ο αριθµός k διαιρείται δια 9 

β)  Αν ο αριθµός k δεν διαιρείται δια 9,  πόσες ακόµη φορές πρέπει να 

επαναλάβουµε το 2010 (το λιγότερο δυνατό) ώστε ο νέος αριθµός να 

διαιρείται δια 9; 

ΛΥΣΗ 

  α)   Ο αριθµός 2010 έχει άθροισµα ψηφίων 3. Το άθροισµα των ψηφίων του 

αριθµού k είναι : 2011⋅3=6033. Ο αριθµός αυτός δεν διαιρείται δια 9 διότι έχει 

άθροισµα ψηφίων 12. Συνεπώς ο αριθµός k δεν διαιρείται δια 9. 

  β)  Ο επόµενος ακέραιος µετά τον 6033 που διαιρείται µε το 9 , είναι ο 6039. 

Άρα για να διαρείται ο k δια 9 θα πρέπει να αυξήσουµε το άθροισµα των ψηφίων του, 

τουλάχιστον  κατά 6 �6039 � 6033 
 6� . Εποµένως θα πρέπει, στον αριθµό k  να 

επαναλάβουµε το 2010 τουλάχιστον 2 φορές, ώστε ο νέος αριθµός να διαιρείται δια 9.  

  

ΘΕΜΑ 4ο 

Στο διπλανό σχήµα το ορθογώνιο ΑΒΓ∆ 

αποτελείται από τρία τρίγωνα. Το εµβαδόν του ΕΒΓ είναι 

13 τετρ. εκατοστά και το εµβαδόν του Γ∆Ε είναι 24 τετρ. 

εκατοστά. Να βρεθεί το εµβαδόν του τριγώνου Α∆Ε. 

ΛΥΣΗ 

 Μπορούµε να θεωρήσουµε ότι το τρίγωνο Γ∆Ε και το ορθογώνιο ΑΒΓ∆ έχουν 

την ίδια βάση (Γ∆) και το ίδιο ύψος. Εποµένως το εµβαδόν του τριγώνου Γ∆Ε είναι ίσο 

µε το µισό του εµβαδού του ορθογωνίου ΑΒΓ∆. Έτσι το εµβαδόν του ορθογωνίου 

ΑΒΓ∆ είναι: 24 ⋅2=48.  Συνεπώς το εµβαδόν του τριγώνου Α∆Ε είναι                                   

48 � 24 � 13 
 �� τετρ. εκατοστά. 
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